
�⻆坐标�（上）�⼀�纯��f共形
映��的�果（下）

�纯��
维基百科，⾃由的百科�书

�纯��（英��Holomorphic function）是���研�的中�
对���们是�义在�平⾯ 的开��上的，在�平⾯ 中�

值的，在�点上��可�的��。[� 1][� 2]�纯��有时�
为正则��。在���平⾯上都�纯的���为���。在
⼀点 �纯，不仅��味� 可�，⽽且�⽰在某�中�为 的

�平⾯上的开邻域上可�。[� 3]
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若 为 的开��，且 为⼀���。

我们� 是在 中⼀点 是�可�的（complex differentiable）或�纯的，当且仅当该���
在�

若 在 上任�⼀点��纯，则� 在 上�纯。

�别地，若��在���平⾯�纯，我们�这���为���。

其中，����有趋向 的���，�对�有这种���的�趋向同⼀�� ，另�，这�

可�性的��和实可�性有⼏�相同性质��是线性的，�服�乘积，�和链式�则。

⽬录

�义

https://zh.wikipedia.org/wiki/File:Conformal_map.svg
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%85%B1%E5%BD%A2%E6%98%A0%E5%B0%84
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E8%A4%87%E5%88%86%E6%9E%90
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E8%A4%87%E5%B9%B3%E9%9D%A2
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%BC%80%E9%9B%86
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%87%BD%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%95%B4%E5%87%BD%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E9%82%BB%E5%9F%9F
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%87%BD%E6%95%B8%E6%A5%B5%E9%99%90
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%95%B4%E5%87%BD%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%95%B0%E5%88%97
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%AF%BC%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E7%BA%BF%E6%80%A7%E5%8F%98%E6%8D%A2
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E9%93%BE%E5%BC%8F%E6%B3%95%E5%88%99


下⾯是⼀�等�的�义�⼀�����纯当且仅当�满⾜柯�-�曼�程。

�有的����项式��为���

�有���的有理��，在���点��的�域�为�纯。��，�� 在 上为�

纯��。

若 ���幂级�，且�敛半�不为�，我们记 为其�敛�域。

��

为�纯��，且任� .事实上，这���在 上�穷可导。

指���为���，同样地，三⻆��[� 4]�双曲��同样为���。

若在⼀�连��上的�� 满⾜�件� ，则�其为⼀��对��

�。

另有⼀等��义，�若�纯�� 在 上� 为导�，且�在⼀点 ，使得这⼀点

，则�其为⼀��对���。

在 的任�开�� 上，若有⼀��对� ，那�任��� ，�� 也为 上的

�对���。

在 的任�开�� 上，若有⼀��对� ，那�任��� ，在 上 阶幂��可��义为

�别地，任��� ，有 ，满⾜ ，我们�此��

式为 上 阶幂的�义式。另�，记 [� 5]。
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https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%BD%93%E4%B8%94%E4%BB%85%E5%BD%93
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%9F%AF%E8%A5%BF-%E9%BB%8E%E6%9B%BC%E6%96%B9%E7%A8%8B
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%A4%9A%E9%A1%B9%E5%BC%8F%E5%87%BD%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%95%B4%E5%87%BD%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%9C%89%E7%90%86%E5%87%BD%E6%95%B8
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%9E%81%E7%82%B9_(%E5%A4%8D%E5%88%86%E6%9E%90)
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%94%B6%E6%95%9B%E5%8D%8A%E5%BE%84
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E4%B8%89%E8%A7%92%E5%87%BD%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%8F%8C%E6%9B%B2%E5%87%BD%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E8%A4%87%E5%B0%8D%E6%95%B8
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E8%A4%87%E5%B0%8D%E6%95%B8
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%9C%89%E7%90%86%E5%87%BD%E6%95%B8
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%B9%82%E7%BA%A7%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E8%A4%87%E5%B0%8D%E6%95%B8


�为���是线性的，�且服�积、�、链式�则，���纯��的和、积���是�纯的，⽽
两��纯��的�在�有���0的地��纯。

���纯��在�⼀点�穷可�。�和�⾃⼰的�勒级�相等，⽽�勒级�在�����于�义

域 内的开圆盘上�敛。�勒级�也可�在⼀�更⼤的圆盘上�敛���，对�的�勒级�在�
�不��0的圆盘上�敛，��在�实轴的附�也是�此。

若把 和 等同起来，则�纯��和满⾜柯�-�曼�程的双实变量��相同，该�程组�有两
�����程。

在�0导�的点的附�，�纯��是共形的[� 6]。�为他们保持�⼩图形的⻆�和形状[� 7]。

柯�积��式�明���纯��在圆盘内的值由�在盘边界上的�值���决�。

�����的������义为在⼀点�纯和��，�果�局�可�[� 8]扩张为�敛的各�变量
的幂级�。这��件�柯�-�曼�程���事实上�可�这样��为⼀���变量��是�纯的
当且仅当�满⾜柯�-�曼�程�且局�平�可积。

�纯��的��可�扩������中的�穷维�间。Fréchet导��⽬�绍�巴�赫�间上的�
纯��的��。

1. 这是�实可��得�的�件，�⽰�此���穷可��可�⽤�勒级�來描�。

2. ����（analytic function）⼀词经常可�和“�纯��”�相�换使⽤，虽�前者有⼏�其他
�义。

3. 双�纯（biholomorphic）�⽰⼀�有�纯���的�纯��。

4. 可�过指���使⽤���式�义

5. 若对于正实�，这种�义�式可��其�常�义�在冲�

6. 或�保⻆的

7. 但尺⼨可��变

8. 在⼀��盘，也�中�在该点的圆盘的�积

亚纯��
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�⾃“https://zh.wikipedia.org/w/index.php?title=�纯��&oldid=76653268”
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https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%B3%B0%E5%8B%92%E7%BA%A7%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%9F%AF%E8%A5%BF-%E9%BB%8E%E6%9B%BC%E6%96%B9%E7%A8%8B
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%81%8F%E5%BE%AE%E5%88%86%E6%96%B9%E7%A8%8B
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%85%B1%E5%BD%A2%E6%98%A0%E5%B0%84
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%9F%AF%E8%A5%BF%E7%A9%8D%E5%88%86%E5%85%AC%E5%BC%8F
https://zh.wikipedia.org/w/index.php?title=%E5%A4%9A%E8%A4%87%E8%AE%8A%E5%87%BD%E6%95%B8&action=edit&redlink=1
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%9F%AF%E8%A5%BF-%E9%BB%8E%E6%9B%BC%E6%96%B9%E7%A8%8B
https://zh.wikipedia.org/w/index.php?title=%E5%B9%B3%E6%96%B9%E5%8F%AF%E7%A7%AF&action=edit&redlink=1
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%B3%9B%E5%87%BD%E5%88%86%E6%9E%90
https://zh.wikipedia.org/w/index.php?title=Fr%C3%A9chet%E5%AF%BC%E6%95%B0&action=edit&redlink=1
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%B7%B4%E6%8B%BF%E8%B5%AB%E7%A9%BA%E9%97%B4
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%85%89%E6%BB%91%E5%87%BD%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%B3%B0%E5%8B%92%E7%BA%A7%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E8%A7%A3%E6%9E%90%E5%87%BD%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E9%80%86%E5%87%BD%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%AC%A7%E6%8B%89%E5%85%AC%E5%BC%8F
https://zh.wikipedia.org/w/index.php?title=%E5%A4%9A%E7%9B%98&action=edit&redlink=1
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E5%9C%86%E7%9B%98
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E7%9B%B4%E7%A7%AF
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E4%BA%9A%E7%BA%AF%E5%87%BD%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/wiki/%E6%95%B4%E5%87%BD%E6%95%B0
https://zh.wikipedia.org/w/index.php?title=%E5%8F%8D%E5%85%A8%E7%BA%AF%E5%87%BD%E6%95%B0&action=edit&redlink=1
https://zh.wikipedia.org/w/index.php?title=%E5%85%A8%E7%BA%AF%E5%87%BD%E6%95%B0&oldid=76653268
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